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Dvojný integrál

♣ Teoretický základ: dvojný integrál, Fubiniho věta

1. Proved’te záměnu pořad́ı integrace:
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2. Vypočtěte:

a)
∫∫
D

ex+y dx dy , D = 〈0, 1〉 × 〈0, 1〉 [(e − 1)2]

b)
∫∫
D

x sin y dx dy , D = 〈1, 2〉 × 〈0, π
2
〉
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c)
∫∫
D

(x + y) dx dy , D = {(x, y); x2 + y2 ≤ 2, x ≥ 0, y ≥ 0}
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d)
∫∫
D

xy dx dy , D = 〈0, 1〉 × 〈1, 2〉
[
ln 3

2

]
e)
∫∫
D

yx2exy dx dy , D = 〈0, 1〉 × 〈0, 2〉 [2]

3. Vypočtěte dvojný integrál ∫∫
M

e−y2

dx dy ,

jestliže množina M je trojúhelńık s vrcholy [0, 0], [0, 1], [1, 1].
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4. Vypočtěte dvojný integrál ∫∫

M

ex+y dx dy ,

jestliže množina M je trojúhelńık s vrcholy [−1, 0], [1, 0], [0,−1].
[

e2−3
2e

]
5. Vypočtěte dvojný integrál ∫∫

M

ex dx dy ,

jestliže množina M je lichoběžńık s vrcholy A = [−2, 0], B = [−1, 0], C = [0, 1],
D = [0, 2]. [1− e−1 + e−2]



6. Vypočtěte dvojný integrál ∫∫
M

cos (x + y) dx dy ,

jestliže množina M je trojúhelńık ohraničený př́ımkami y = x, x = 0, y = π. [−2]

7. Vypočtěte dvojný integrál ∫∫
M

ln(x− y)

y − x
dx dy ,

jestliže množina M je rovnoběžńık s vrcholy A = [0,−2], B = [2, 0], C = [0,−3],
D = [2,−1].

[
ln2 2− ln2 3

]
8. Proved’te záměnu pořad́ı integrace:
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a integrál vypočtěte.
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9. Vypočtěte dvojný integrál ∫∫

M

xy2 dx dy ,

jestliže množina M = {(x, y) ∈ R2 | x2 + y2 ≤ 1, x + y − 1 ≥ 0}.
[
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]
10. Vypočtěte dvojný integrál ∫∫

M

x2

y2
dx dy ,

jestliže množina M je ohraničená křivkami y = x, x = 2, y = 1
x
.
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]
11. Vypočtěte pomoćı dvojného integrálu obsah trojúhelńıku 4ABC, kde A = [0, 0],

B = [−3,−3], C = [1,−1]. Správnost výsledku si poté ověřte pomoćı analytické
geometrie.

12. Vypočtěte integrál ∫∫
M

dx dy ,

jestliže množina M je ohraničená křivkami y = 4− x, x + y = 12, y2 = 2x.
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